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Problema 1. Sejam x, y, z reais positivos tais que xyz ≥ 1. Prove que

x

x3 + y2 + z
+

y

y3 + z2 + x
+

z

z3 + x2 + y
≤ 1.

Problema 2. Prove que existe uma única sequência infinita de inteiros positivos a1, a2, . . . com
a1 = 1, a2 > 1 e

a3

n+1 + 1 = anan+2

para todo n inteiro positivo.

Problema 3. No triângulo A1A2A3, para cada i = 1, 2, 3 o ex-inćırculo tangente ao lado Ai+1Ai+2

toca as semirretas AiAi+1 e AiAi+2 em Pi e Qi, respectivamente (os ı́ndices são considerados módulo
3, de modo que A4 = A1 e A5 = A2). As retas PiPi+1 e QiQi+2 se cortam em Ri e as retas Pi+1Pi+2

e Qi+1Qi+2 se cortam em Si, i = 1, 2, 3. Prove que as retas R1S1, R2S2 e R3S3 são concorrentes.
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